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Soit f la fbs définie sur R de matrice M = i 1 é }, dans la base canonique By.
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1) Réduire ¢ (utiliser la méthode matnczelle) En déduire le rang et la signature de f.
2) Dét erminer une base f-orthogonale B de E

3) Déterminer une base de Ker f.

4} Trouver la base duale B* de B.

Exercice 2
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bmt ¢lafbs sur £ = R® de matrice M = ( 2 3 -1 | dansla base canonique Bq.
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1} Montrer que J? muni de g est un espace euclidien.
2) Trouver une base g-orthonormale 5 de E.
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3) Soit « Yendomorphisme de E défini par sa mafrice A = \ -1
1

base canonique By.
a) Montrer que u est symétrigue.
b) Déterminer le réel a tel que xu{t) = —t(t — a)’.
4) Déterminer une base {by, bz, b3} de I ot bl, b, et by sont des vecteurs propres de u.
5) Soit k 1o fbs définie par h{z.y) = g(u(z),y) pour tout (z,y) € £°.
Montrer que le rang de h est égal au rang de A.



