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Remarques.

e Toute tentative de fraude entrainera une noie ZEROQ,

e 1i est strictement interdit 4’ emprunter et de faire passer des objets durant ¥ épreuve.

Exercice 1. On considére la suite (un)n définie par so = 0, uy =1 et Uy = U4 + u, pour tout n € N.
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(1) Montrer que pourtoutn € N, on a uﬁ_u + Uptly 3 = ( - 1}
("‘ l)n I Li" ?7 Li

Uplinii by Upii

(_— ﬁ)ﬁ -

(3) Etudier la nature de la série z -~ — gl déterminer sa sornme éventuelle.
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(2) En déduire gue pour foutn > 1, on a
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Exercice 2. Etudier la nature de la série de terme général i, = t Vil +an+2—+/n2+-bnt 1)" ola, bEReta>b.

fgeircice 3. On considére 1z suite de fonctions ( j},) “ définie sur [0 1] par f(x) = 1*::%;1

(1) Brudier la convergence simple de la suite (f,) sur [0; 1].
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{2) En utilisant ia suite (x,,)ﬂ définie par x, = —, étudier la convergence uniforme de la suite { Jn),, sur [o: 11
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Exercice 4. Soit { f")n une suite de fonetions continues de la; bj dans R. On suppose que pour chaque x € [a; b}, la suite
numérique (f,(x)) ., est décroissante et minorée.

(1) Montrer que la suite (f,)  converge simplement vers une fonction f.

(2} Montrer que si f est continue sur [a; b], la suite {f,) converge uniformément sur {a; b] vers f;

{3) Que peut-on dire lorsgue, pour tout x € [a; b}, 1a suite numérique ( f;l{x))n.ﬁ est croissante et majorée ?

-

—



